


Esempio:
Scrivere A come normale all'asse X:
2| A= {(xgeR¥: osnea, ocyeax]
Fixgy = 4

Calcolare l'integrale della funzione su A

1 wx & 2% v -
Aﬁ-(xquxu&: !’( §‘3*‘})¢*= S([%]o)d"rgzx”x - [%xa:lo i

Esercizio 1:

Calcolare S“E(xwa)c\)\-\/tg_ o H-‘-{()Lva\elkz'. >k1+d&°'a'k., X4 aextl, oeé&zk

Cominciano con il graffiare su un piano tutte le condizioni:

‘3—‘ ‘§=1

xX*+4? 2 + —> Parte esterna alla circonferenza di raggio 1

// )Uge_ > ‘A = A); = Parte di grafico sotto la curva
/// / La parte di grafico su cui dobbiamo integrare risulta quella evidenziata in verde
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,:xh’d-t.__q_

Calcoliamo il primo integrale partendo con lo scrivere il dominio di integrazione:

As = {(x.*&)e“{l: reyer, oext El
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Calcoliamo il secondo integrale partendo dalla scrittura del dominio:
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Essendo il terzo integrale simmetrico al primo, il risultato sara lo stesso:

“*(K(%J&%Jta = -S;
A3

Quindi il risultato &: Sgg—(x.anx% = (E‘J(») ¥ “:5 = ?7:4. L. '%4 3(;— = A
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Esercizio 2:

Calcolare: B(x"if).{:&\’_ bove A = CEAWD AN &N (0,0) € pambio 2
A

Proviamo con I'uso delle coordinate polari:

Cominciamo con il disegno del dominio:
n' Scriviamo il cambio di coordinate e calcoliamo il determinante del cambio:
x= f’“’isl ‘a= (Ni'\&

det 98(p0) = 4

5 fougriny - flurs gy dxay = (f(geste » gliwte)p dedo
I J A Az R
=£§e3de.la: 21‘-&;(,3¢t: 2“.[%,:\]°= Z'n',[-l:"—o]= 2L = &7



Esercizio 3:
Calcolare: SS,QJX,},A o | A5 5(X|'&7 € IP\L 2 (3 \a‘- £9) A (8iamo nel quarto quadrante )3
A

Disegnamo il dcn:n:l.u;o:1T 2 . | L
SS“’“""& = J{pwse.p dede - jfl- §eeso gp = A ['(J] - [sine])
A 6 Ez o 'r_|_z- ° 2

=] ‘_\3_[13-0](-4,)(0_1;_)= E-?-:)-= 9q



Esercizio 4:

Calcolare: KS Ff*n‘a.t)&ha** N P\:{(x‘\a'f):lp\a: X2 4 \a'l €2, 0tz 3-5 , iy %)= 2.
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Formula integrale per colonne: “S -S-(s,\&la_—\ é,;gha.{:g = ﬁ&xb\a ° J{(x.\a,t)&i-
A N Joxng)

dwe A= {(mglzjelkl: glen | gl ezt U{{K\‘“S

24 2 L2 — Parte interna della circonferenza di raggio Nz

3 N ot 3

mﬁxm,t)m»alu “"‘"‘é jz da = j jr*t“ [EXTE 3) [fl]f-[efr 2[*‘]3«»
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Esercizio B: Sfera di raggio

Calcolare: “I)k"la} b\hah; bove A= {l&\\ali)t\kﬂi <y \611- 2ten k24 3
v
b
Integrazione per sezioni: \\-SS fix y,x) Jx&achg = Slh- ﬁf""‘ﬁl‘)‘b"‘*}
A 3 s

2
Applicando questa formula: SB x2 n ES Ax.\,\a i3 = S d2 SS x"lﬁi— d:\u\A’
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Proviamo a disegnare il dominio di integrazione

o Dobbiamo scrivere l'espressione della sezione in una maniera conveniente:

St= Tr? Mail raggio cambia al variare della quota a cui ci troviamo:

2
, Possiamo scrivere quindi il raggio in funzione della quota:
™ 2 'y v2 =2 3 rz ANf-Rz
H
r ~2

fxye driyts = Sd% SS)&"I@!— drdy = Sth Sg Xy dxiy
v 1 5 4 B((,'nlﬂl\]l\._:p.)

Calcoliamo l'integrale sulla sezione separatamente

2T Jo-21
L'area della generica sezione sara': S S,@‘g dn “;
® o
2t Aa- W Jarr

Passando alle coordinate polari: S S (em“ﬂ’-f,ﬁvwr drg_g = 5 j f’\ w032 08NS tlr de
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Esercizio 6:

Calcolare: jﬁ.{,\iawj% Dove V = {(K.leJEIR$: K"‘-}-n"f XN I\zf\azs &_L' EZO}
3

v
Proviamo a graficare il dominio:
2 Proviamo a trovare i punti di intersezione fra i solidi:
*L""a‘*ai =4 E"(tf%) =6 5-%7'=Q
- -/ 3
x‘+\Jz = 2 Ryt 2 7‘2“31= ef
3 3 3

=3 5 )a=in3

Proviamo ad utilizzare le coordinate sferiche:
X= ccnsf <9, la: rms:tswe, t= r;mgt
Sappiamochese @ =N3 Allora p= 2

3 Aas ?-Suu\‘f:) :mxr: %-ﬁ A(:A\rcain(
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\tm“ =T Come possiamo vedere dal grafico
2

” 11 determinante del passaggio a coordinate sferiche é: r’- cos ‘f
D je=ge2, Spdgew, TENET
2 2w Tz a2 v /2
jgg dx&n&%: S&(: Y&e S‘tzmsfahf St‘éf S&e- S“sf‘l’ﬁ
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S g[(’]:-(am- Esz]:’,: = %(?—w) (r- n%)

Ci interessa solamente l'intersezione positiva
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