Integrazione in piu variabili

Def: uni rettangolo in R®é un insieme della forma [,L) XE,,() . i(x'u’) ceR e gx<h , cgj“( J

In R con n>2 possiamo comunque definire i rettangoli come prodotto di integrali semiaperti.
Ad esempio
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Dato un rettangolo posso considerare la sua divisione in rettangoli piu piccoli nel seguente modo:
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Per le funzioni semplici posso definire I'integrale nel seguente modo
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Def: Dico che f . [q,l,\)x [c,o() > R limitata & innegabile secondo Riemann se
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D;. Dico che P é un plico rettangolo se P ¢ R é Unione finita di rettangoli
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Allora f é integrabile secondo Riemann
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Vale il seguente enunciato: f continua su un compatto K -> f uniformemente continua si K
Una funzione f: E->R si dice uniformemente continuase  Ye>o  48-0  fl da Vl“'}"—' £ e h)-o‘) <§ > W[r) ~{(1)‘ <E

Facciamo vedere che f continua su K -> uniformemente continua.
Supponiamo per assurdo non lo sia.
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Dim: se f é continua su [«,L] x [c,l) allora f é integrabile secondo Riemann
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T(x): X;\‘l+ o Rci

i 'lij s€

Definisco ¢ funzione semplice come
‘T(x) . X;J— rMxe R‘S

—

‘r({' (l.\‘ll’) = 2‘ X'; r\m([\'i})

|,) Rt =
Sipulkdy = ST Ny o (Riy)
) Seayan
=b1 Jiteddy = [{tpnty s \../-(Xbl*'))‘“‘(ﬁi)) N EZ“(R‘S) - E(®
!,J g

m(R)’ = (L m) . (J-c) quindi ho fatto vedere che posso sempre trovare
?5)3 £ TGS t@Q Luwt. S‘fixij -S\flxs(.j

<> féintegrabile

arbitrariamente piccolo

Teorema Sia f una funzione continua si R - [@,l,] «[<d] esiaEcR misurabile. Allora la funzione { X, s

b SJ;XG Lo dy ‘ilg Ly

ovvero equivalentemente posso definire I'integrale di f su ogni sottoinsieme misurabile di R



