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¥ ¢é la rappresentazione parametrica di una curva in R

esempi pe R .eR™ «  |v.+ alloralafunzione ¥ (- r{»év definita MeR (E,L]»R)

¢ la rappresentazione parametrica della retta passante per il punto p e con direzione V

¢ la rappresentazione della circonferenza di centro (o,o) 4 rage 1
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\2»‘2_: Laderivatadi y sichiama velocita della curva.
allora avremmo la retta di equazione (&) &(eo) (t-£) = m(()

che risultera tangenti alla curva nel punto 6&')
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@. S yl=b) =R = L e C(4)) g 4o Nte(s}) alloralacurva g sidice regolare. Si dira
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regolare a tratti se esistono punti & <€, <€, ¢ ...
t.<. ¥ i o\naﬂu. -~ [6{-1,6-’] Vi e, -
o S fe C(eb) J(+¥)>R . Aloralacuva y:[~b] =R ,(.H L 4O-(fr)) risulta regolare su
b)), Le,lt (@ - (1 J{(é) {&(é)]g e »f'(t)" > o in particolare MOFACD)] T“L v £ n.ur&-
Disegniamo I'immagine della curva [..,L]
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si chiama rappresentazione parametrica del grafico di f.
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L. K fog .L# & =0 . (£€) lavelocita sara ¥ - (3¢, 2t) osserviamo che in t=0 risulta g0 (o0)
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{(x,-g) ek 4 xl"} i 4 X’e S ?x x5 l(‘/z_xx%

Nel punto g0 x:o che corrisponde al valore t=0 la curva  y . rette tangenti perché forma un
, angolo in ()
questo é dovuto al fatto che §) - 0

come abbiamo osservato prima se &(9) {o § avrebbe avuto retta tangente
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Lemma: S g:[=,5) ~ R curvaregolare
Allora ¥t ¢ (+,b) 3 unintorno dit della forma (f- 5,615) fe g (5,65) - K
rappresenta il grafico di una funzione x . %(“) o Y Y0
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dim: la curva é regolare quindi \/é € («,L) abbiamo che &[() /o, In particolare almeno una coordinata di 6[{)

nonsiannulla ¢ - (. (). gO)
Supponiamo ¥, (0jo = g (>0 3 unintorno dit dellaforma (f- 5,6+ S) te. $() fo gls)so

Vee(t-sbrg)  Deabo o wifo yoee o (e5.65)]
& g.({)w &V(PS,f*S) risultera che  x.(® sara strettamente crescente in (6-&,4‘8)

S« gld<o o(t-5,65)  x. éstrettamente decrescentein  (£-5,£+5) inamboi casi y» sarainvertibile
K’.‘(*) D em <=5 %660 - x X-’("S) - (. (-$)- 3 denotiamo con
$ (6 = x = %eJ
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§0 (6,00, (@) = x () - (@), ¥.(6(x))



g0« 5 (0 (), @) = (x, 6o we)

ho trovato che sull’intervallo (f §, €4 £> posso scrivere la curva come 36 - 5(5 () (%, ooy (9) Vee3

t,u..(, ? .-y, abbiamo ottenuto che (3" (9) « (= f)
Q. « Q grafico della funzione fsu 7\
(E-5,€05)

Seinvece (1 :o necessariamente g(t) {0 quindi come prime posso trovare un intervallo

= (69, 50-5) . 3 avrei che, chiamato  ye 3
g 3= (5,60)  érinversadi g Yoo (E-5,605) g g o> g (y) o
Yse (€-5,608)  x(= y(g () (0(em6) - 5 ('(4)
5()= x(x () (a&m,g) do Do ety 3+ O éilgraficodigsuJ
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Def: due curve - [xb] » &« < [e4]>R" sidicono equivalentise 3 peLeb) -[ed]
r € C‘([m,ly) ) ® »Jznk‘.‘ te. KC‘U =6 (r((-) ’Jé € [-»/L]

Def: date una curva ¥ [~,l>] - K chiamo sostegno della curva I'insieme

AR (195!

o due curve X = s equivalenti hanno lo stesso sostegno X[[o.,l)]) 1 6 Kcﬂ)

Potrebbero percorrere il sostegno con verso opposto. Ad esempio se r ; [h,l,) > (4] & crescente

=> p(x):c = p(b)-4  Allora avremmo che MCE 6(p(=)) = 6() quindi g+ s avranno lo stesso

punto di partenza

ed hanno lo stesso punto di arrivo perché ?SU’) - @(r(l,)) - 6(d) .
Viceversa se F: [«, L) » [4] e decrescente si avra r(.,) s 4 r(l,) = ¢ e quindi il punto di partenza della curva
§é ¥ - € (r(w)) « 6(4) coincide con il punto di arrivodi 6. Mentre il punto finale di ¥ wualle g(®) - s(p(1):5(d

coincide con il punto di partenzadi 6
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Defise y[eh) +®" i mla & VEe[-d] definiamo  T,() - 3O

prende il nome di versore tangente alla curva X ol M i) ol

Teorema: Se K’{:”'l’] » R« s:[4) + I sono curve regolari e equivalenti allora ¥te(s,}) risulta (AR (i)

se hanno lo stesso verso mentre T, ()= - T, (3(0) » b en 7,»’6

dim:  y(0) - & gf) - 6'5(]’[()) < 6(G(0)0
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Se invece hanno verso opposto aviemmo f’(f)< ° = [x(8)] - | s(plt) pol - “F(‘) ' 6(?(‘)))
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